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Exercice 1 (Une inégalité) On note f la fonction définie sur [0, +o0o[ par :
f(z) = 2® + 62° — 152 + 8.

1. Déterminer les variations de la fonction f sur [0, +o0].

2. En déduire les solutions dans [0, +00] de 'inéquation :

3 2
ﬂ>1_
152 — 8

Exercice 2 (Calcul de sommes) Soit n € N* et z € R. Calculer les sommes suivantes :

1. 220 4 22 4 p20 44 498 4 100 o ZZ

i=1 j J+1

Exercice 3 Résoudre sur R les équations ou inéquations suivantes :
1. 5z+1/<3. 2. [5bz+1] =3

Exercice 4 (Une récurrence) Démontrer par récurrence que pour tout n € N* on a :

n(n—i—l).

I

Exercice 5 (Inégalité de Cauchy-Schwarz) Soit a;,...,a, et by, ..., b, des réels. On veut

démontrer que :
n n
2 2
PENDIS
k=1 k=1
n

k=1

n
> arby| <
k=1

Pour tout x € R, on pose

On pose aussi :

=Y a;, B=Y_b et C=) apby.
k=1 k=1 k=1
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1. Soit = € R, développer f(x), exprimer le résultat en fonction de A, B et C.
2. En déduire de I'étude du signe de f, I'inégalité demandée.

3. Application : démontrer que :

Z\/Eén n—l—l.
k=1 2

Pour les plus rapides

Exercice 6 Soit aq,...,a, des réels. Démontrer que :
a;a;
Y %
FETR R
.t td
On pourra considérer la fonction f définie par f(x) = 32, jcpin alaifj ’
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